1. Congruenta triunghiurilor

1. Fie AABC isoscel, cu [AB]=[AC], Me[AC], Ne[AB]
astfel incat [AM]=[AN]. Demonstrati ca
ZAMB= Z ANC.

Solutie AAMB=AANC (LUL)

2. Fie AABC, m(ZA) = 90°, AC = 4 cm, AB = 3 cm.
Consideram punctele M e AC (A intre C si M) si Ne AB
(B intre A si N) astfel incit AM =3 cm si BN =1 cm.
Demonstrati ca: a) [BC]=[MN]; b) £ MNA= £ ACB;
c) ZAMN= £ ABC.

C A M

Solutie AABC=AAMN (CC)

3. 1In figura de mai jos [AC]=[BC], [DC]=[EC], G este
mijlocul segmentului [DC], H mijlocul segmentului [CE]
si m( £ ACE) = m( £ BCD). Aratati ca [AG]=[BH].

B

A

Solutie m(Z ACG) = m( £ ACE) - m( £ DCE)
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m(« BCH) = m( £ BCD) - m(« DCE)
= /ACG= /BCH=AACG=ABCH (LUL)
=[AG]=[BH].

. Fie O un punct pe segmentul [AB], iar C si D de o parte
si de alta a dreptei AB, astfel incit AOBC=AOBD.
Aratati ca [AC]=[AD] si ca [AB este bisectoarea
unghiului CAD.

Solutie
A\/ B

D

DacaAOBC=A0BD = [OC]=[OD]si £ COB= #BOD
= £ COA= £ZDOA (au acelasi suplement)

= ACOA=ADOA(LUL) = [AC]=[AD] si

Z CAO= 2 OAD = [AB este bisectoare

. In figura aliturati avem: AM,C si N,M,0 puncte
coliniare, BC L d si O este mijlocul segmentului [BC].
Aratati ca: a) ZAMN= ZBMO; b) AM + MB = AC.

Solutie AOMB=AOMC(CC) = ZBMO= ZOMC si
[MB]=[MC]. Dar £ AMN= £ OMC(opuse la varf)
= ZAMN= /BMO si AM + MB = AC.




6. Fie punctul B in interiorul unghiului propriu AOC, astfel
incat punctele A,B,C sa fie necoliniare. Pe semidreptele
opuse lui (OA, (OB, (OC se iau respectiv punctele A’,
B’, C* astfel incit [OA]=[0OA’], [OB]=[OB’],
[OC]=[OC’]. Ardtati ca AABC=AA’B’C’.

Solutie

AAOC=AA’0OC’(LUL) =[AC]=[A’C’]
AAOB=AA’OB’(LUL) = [AB]=[A’B’]
ABOC=AB’0C’(LUL) = [BC]=[B’C’]
— AABC=AA’B’C’(LLL)

7. In figura de mai jos se stie cia: [AB]=[AC],
ZABC= Z/ ACB, [BD]=[CE], M este mijlocul lui [AD]
si N mijlocul Iui [AE]. Demonstati ca: a) [AD]=[AE]; b)
[DN]=[EM]; ¢) AAME =AAND: d) AMOD =ANOE; e)
ADOE este isoscel;, f) AAOM=AAON; Q)
AAOD =AAOQE.



D B c E

Solutie a) £ ABD = £ ACE(au acelasi suplement)
— AABD=AACE (LUL) = [AD]=[AE]

b,c) [AM]=[AN] =[DM]=[EN]

— AADN =AAEM (LUL) = [DN]=[EM];

d) AMOD =ANOE(ULU)

e) [OD]=[OE] = ADOE este isoscel;

f) AAOM = AAON(LLL)

g) AAOD=AAOE (LLL)

. Fie punctele colinire A,B,C,D (in aceasta ordine) iar M si
N situate in semiplane opuse determinate de AB astfel
incdt AABM =AABN. Aratati ca ACDM=ACDN.

M

Solutie
AABM=AABN=[MB]=[NB]si £ ABD= £ ACE
= ZABD = £ ACE (au acelasi suplement)
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10.

AMBC =ANBC = [MC]=[NC]si £ MCB= £ NCB
= ZMCD= £ NCD (au acelasi suplement)
=ACDM=ACDN (LUL)

Fie XOY si YOZ doud unghiuri adiacente congruente.
Dacda Ae[OX, Be[OZ si Me[OY astfel incat punctele
A,M,B sunt necoliniare si [OA]=[OB], aratati ca AMAB
este isoscel.

z

Solutie AAOM=ABOM (LUL) = [MA]=[NB]

Pe laturile unghiului XOY construim segmentele
[OA]=[OB] si [0OC]=[OD]. Fie {M}= ADNCB. Si se¢
arate ca [OM este bisectoarea unghiului XOY.

X

o .
B D Y

Solutie ACOB=ADOA (LUL) = ~ OCB= ~ ODA
AOMC=AOMD (LUL) = ~ COM= ~ DOM
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